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Diszkrét matematika I. feladatok
Grafok II1
Tizenkettedik alkalom (2025.05.06-05.16.)

. Van-e az alabbi grafokban Fuler-séta?
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. Van-e olyan egyszerti graf, amelyben van Euler-kor, paros sok csicsa és paratlan sok éle van?

*—©O

N
V1

. Igazolja, hogy minden 0Osszefiiggd grafban van olyan séta, amely a graf minden élét pontosan
kétszer tartalmazza. Igaz-e ez zart sétara?

. Mutassa meg, hogy ha egy graf minden pontjanak foka 4, akkor élei szinezhetéek piros és kék
szinekkel gy, hogy minden csticshoz két-két piros és kék él illeszkedjen!

. Mutassa meg, hogy ha egy grafban van Hamilton-kor, de barhogy toroljitkk egyetlen élét, a
maradék graf osszefiiggo.

. Legyen a G graf csicsainak halmaza {1,2,...,100}. Hatdrozzuk meg G éleinek és Osszefliggdségi
komponenseinek szamat, ha az éleket a kovetkezoképpen adjuk meg: ¢ és j pontosan akkor van
osszekotve, ha
a) ¢ — j paratlan;

b) 2 < |i—j| < 3;
c) i — j oszthaté 3-mal és i # j;
d) |i — j| = 3 vagy |i — j| = 8?7 (A négy alfeladatban négy kiilonboz6 grafrdl van szo.)

. Az aldbbi grafok koziil melyekben van (nyilt vagy zért) Euler-séta?
a) Vi ={1,2,...,102}, By ={{i,j} cVi: 1 <|i—j| <2}, Gy = (V}, Ey);
b) Vo ={1,2,...,102}, By = {{i,j} C Va: 1 <|i — j| <3}, Go = (Va, Ey);
c) Vs ={1,2,...,102}, B35 = {{i,j} C V3: i — j paros}, G5 = (V3, E3);
d)H=A{1,2,...,10},V, ={AC H: |A| =3}, E,={{A,B} C V,: ANB # 0}, G4 = (Vi, E)).

. a) Mutasson olyan grafot, amelyben minden csics foka péros, és nincs benne zart Euler-séta
(Euler-korséta)!
b) Mutasson olyan gréfot, ami nem 6sszefiiggd, de van benne zart Euler-sétal

. Mutasson ellenpéldat a Dirac-tétel megforditdsaral

. Legyen a G graf cstucshalmaza {1,2,...,100}. Van-e G-ben Hamilton-it, ha az éleket a kovet-
kez&képpen adjuk meg: (i,7) pontosan akkor él, ha ...
a) 0 <|i—j| <27
b) |i — j| = 2 vagy 37
¢)i|j vagy § |17
d) |i — j| > 23?7 (A négy alfeladatban négy kiilénboz6 grafrél van szo.)

. Mutasson olyan egyszeri grafot, amelyben van Hamilton-1t és zart Euler-séta, de nincs Hamilton-
kor! (Igazoljuk is a megfeleld tulajdonsagok meglétét vagy hidnyét.)



