Diszkrét matematika I. feladatok

Grafok gyakorlé feladatsor.
Tizenegyedik alkalom (2025.04.28-05.02.)

Gyakorlé feladatok

1.

10.

Mutassa meg, hogy tetszoleges paratlan hosszisagu zart séta tartalmaz kort. Igaz-e ez paros
hosszusagura?

. Mutassa meg, hogy ha a-bol vezet 1t b-be, és b-bdl c-be, akkor a-bdl is vezet Ut c-be!

Egy kormérkdzéses sakkversenyen 27-en indultak. Lehetett-e olyan pillanat, amikor mindenki
pontosan 9 ellenfélen volt tul?

Olyan fat szeretnék késziteni, melyben csak két kiillonbozo6 fokszam fordul el6: az egyik fajta
9-szer, a masik fajta 92-szer. Mi lehet a szoban forgé két fokszam?

. Igazolja, hogy ha egy n csicsu, egyszeru graf izomorf a komplementerével, akkor n néggyel

osztva 0 vagy 1 maradékot ad.

. Legyen GG egy n csicsu, egyszert graf, melyben barmely két nem szomszédos pont fokszamanak

osszege legalabb n — 1. Mutassuk meg, hogy G osszefiiggo.

Hat versenyzo kormérkozést jatszik. Bizonyitsa be, hogy barmely idopontban van harom olyan
versenyzo, akik mar mind jatszottak egymassal, vagy harom olyan, hogy egyik sem jatszott a
masik kettével.

. Igazolja, hogy egy Osszefiiggd véges grafban barmely két leghosszabb ttnak van kozos pontjal

. Mutassa meg, hogy egy véges faban az Gsszes leghosszabb 1t egy ponton megy at!

Jeloljiik egy fa els6foki pontjainak szamat fi-gyel, a kettonél nagyobb fokiak szamat pedig
c-vel. Mutassuk meg, hogy ha legalabb két pontja van a grafnak, akkor f; > ¢+ 2.



